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CLASA a VIII-a

Problema 1. Să se determine numerele reale pozitive x, y, z care verifică
simultan egalităţile x2y2+1 = x2+xy, y2z2+1 = y2+yz şi z2x2+1 = z2+xz.

Problema 2. Numerele reale a, b, c, d, e au proprietatea că

|a− b| = 2|b− c| = 3|c− d| = 4|d− e| = 5|e− a|.

Să se arate că numerele a, b, c, d, e sunt egale.

Problema 3. Considerăm prisma patrulateră regulată ABCDA′B′C ′D′

ı̂n care AB = a, AA′ = a
√

2
2

, iar M este mijlocul muchiei B′C ′. Fie F piciorul
perpendicularei din B pe dreapta MC. Să se determine măsura unghiului
dintre planele (BFD) şi (ABF ).

Problema 4. Numerele naturale a şi b verifică relaţia

(a2 − 9b2)2 − 33b = 16. (1)

a) Să se arate că |a− 3b| ≥ 1.
b) Să se determine toate perechile de numere naturale (a, b) care satisfac

relaţia (1).

Timp de lucru 3 ore + 1/2 oră pentru ı̂ntrebări lămuritoare asupra enunţurilor
Fiecare problemă este punctată de la 0 la 7 puncte


